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Fisa de sinteza - Ecuatii si inecuatii irationale

Competente urmadrite
o Identificarea tipurilor de ecuatii si inecuatii cu radicali.
e Stabilirea corectd a conditiilor de existenta.

e Aplicarea ridicarii la putere in rezolvarea ecuatiilor si inecuatiilor irationale.

Teorie
1. Ecuatia irationald m =g(x)
o Conditii de existenta: f(x) = 0,g(x) = 0.
o Ridicarea la puterea a doua: f (x) = g%(x).
o Verificarea solutiilor: In ecuatia initiala si in conditiile de existenta.
e Exemplu:
Vx+5=x—1,conditii: x +5>0,x —1>0,decix >1=x+5=x2—-2x+1

= x2 —3x — 4 = 0 = x = —1 care nu convine si x = 4 care convine

2. Ecuatia irationald /f(x) + /g (x) = h(x)
o Conditii de existentd: f(x) = 0,g(x) = 0, h(x) = 0.

2
e Ridicarea la puterea a doua: (\/f(x) + \/g(x) ) = h2(x).
e Verificarea solutiilor: in ecuatia initiala si in conditiile de existenta.

e Exemplu:

Vx+1++vVx—2=3,conditii:x +1>0,x —2 >0decix >2 =
(Vxt1l4Vx=2) =9=x+1+2Vx+IVx—2+x-2=9 =

2Vx+1Vx—2=10-2x= /(x+ D(x-2)=5-xx<5=

(x+1)(x—-2)=(5—-x)2=9x =27 = x =3 €[2,5] care convine

3. Ecuatia irationald }/f(x) = g(x)

o Conditii de existenta: daca este cazul.

o Ridicarea la puterea a treia: f(x) = g3(x).
o Verificarea solutiilor: in ecuatia initiala si in conditiile de existenta.
e Exemplu:

V35x—2=2,cuxE]R:>5x—2=8:>5x=10:>x=2€[R


https://tugofweb.com/

https://tugofweb.com

Blaga Mirela-Gabriela

4, Inecuatia irationald \/m <gx)
o Conditii de existenta: f(x) = 0,g(x) = 0.
o Ridicarea la puterea a doua: f (x) < g%(x).
e Exemplu:
Vx + 2 < x, conditii: x + 2 > 0,x > 0,decix = 0 = x € [0,+0) (1)
X+2<x?=x?—-x-220=x€(—0,—-1]U[2,+x) (2)
Din intersectia (1) si (2), solutia inecuatiei este x € [2, +o0).
5. Inecuatia irationali m > g(x)
o Conditii de existenta: f(x) = 0 si, daci este cazul, conditii pentru g.
e Transformarea in sistem si reuniunea solutiilor:
ramura 1l: g(x) < 0sif(x) =0
ramura 2: g(x) > 0, f(x) = 0si f(x) > g*(x)
e Exemplu:
Vx+2>x
ramural.x <0six+2> 0= x € [-2,0]
ramura2.x > 0,x+2>0six+ 2> x?>=x € (0,2)

Prin reuniune, x € [—2,0] U (0, 2), solutia inecuatiei este x € [—2, 2).

Exercitii

1. Rezolvati In multimea numerelor reale ecuatiile:
a) Vx+5= 3,
b)V2x —1++Vx—1=5,
c) Vx = x.

2. Rezolvati in multimea numerelor reale inecuatiile:
a) V3x —2 < x,
b) V5 — 4x > x.

Conexiune interdisciplinara
Ecuatiile si inecuatiile irationale apar in fizica la modelarea relatiilor dintre marimi,

atunci cand expresiile implica distante, viteze sau energii.
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