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Vectori în spațiu 

7. Vectori paraleli sau coliniari 

Fie vectorii 𝑢⃗ = 𝑥1𝑖 + 𝑦1𝑗 + 𝑧1𝑘⃗  și 𝑣 = 𝑥2𝑖 + 𝑦2𝑗 + 𝑧2𝑘⃗ . 

𝑢⃗  ∥ 𝑣  sau 𝑢⃗  , 𝑣   coliniari ⟺  
𝑥1

𝑥2
=

𝑦1

𝑦2
 =

𝑧1

𝑧2
   

Exemplu 

1. Determinați numărul real 𝑚, știind că vectorii 𝑢⃗ = 𝑖 − 2𝑗 + 𝑚𝑘⃗  și 𝑣 = −5𝑖 + 10𝑗 + 5𝑘⃗  sunt  

paraleli.  

Coordonatele vectorilor sunt 𝑢⃗ (1, −2,𝑚) și 𝑣 (−5, 10, 5).  

𝑢⃗ ∥ 𝑣  ⟹ 
   1

−5
=

−2

10
 =

𝑚

5
 ⟹  𝑚 = −1 ∈ ℝ 

 

8. Ecuația unei drepte în spațiu 

Fie punctele 𝑃1(𝑥1, 𝑦1 , 𝑧1) și 𝑃2(𝑥2, 𝑦2, 𝑧2).  

Vectorul director al dreptei 𝑃1𝑃2 este 𝑃1𝑃2
⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  (𝑥2−𝑥1, 𝑦2−𝑦1 , 𝑧2−𝑧1).  

𝑎) Ecuația vectorială a dreptei 𝑃1𝑃2 este 𝑃1𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗⃗⃗ = 𝑡 ∙ 𝑃1𝑃2
⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  , 𝑡 ∈ ℝ, ∀𝑀(𝑥,𝑦, 𝑧) ∈ 𝑃1𝑃2. 

𝑏) Ecuația parametrică a dreptei 𝑃1𝑃2 este { 

𝑥 = 𝑥1 + 𝑡(𝑥2 − 𝑥1)

𝑦 = 𝑦1 + 𝑡(𝑦2 − 𝑦1)

𝑧 = 𝑧1 + 𝑡(𝑧2 − 𝑧1)
, 𝑡 ∈ ℝ. 

𝑐) Ecuația simetrică a dreptei 𝑃1𝑃2 este 
𝑥 − 𝑥1

𝑥2−𝑥1
=

𝑦 − 𝑦1

𝑦2−𝑦1
 =

𝑧 − 𝑧1
𝑧2−𝑧1

. 

Observație.Ecuația simetrică poate fi scrisă doar dacă toți numitorii sunt nenuli. 

Exemplu 

2. Determinați ecuația dreptei care trece prin punctele 𝐴(1, 2, 3) și 𝐵(3, 0, −1).  

Ecuația parametrică a dreptei 𝐴𝐵 este { 

𝑥 = 1 + 𝑡(3 − 1)   

𝑦 = 2 + 𝑡(0 − 2)   
𝑧 = 3 + 𝑡(−1 − 3)

⟹  𝐴𝐵: { 
𝑥 = 1 + 2𝑡
𝑦 = 2 − 2𝑡
𝑧 = 3 − 4𝑡

, 𝑡 ∈ ℝ. 

Ecuația simetrică a dreptei determinată de cele două puncte este 𝐴𝐵: 
𝑥 − 1

2
=

𝑦 − 2

−2
 =

𝑧 − 3

−4
. 

 

Alternativ,dacă se cunoaște punctul 𝑃1(𝑥1, 𝑦1 , 𝑧1) ∈ 𝑂𝑥𝑦𝑧 și vectorul director 𝑣 (𝑎, 𝑏, 𝑐), dreapta 

care trece prin 𝑃1  și are direcția dată de 𝑣  are formele: 

𝑎) Ecuația vectorială: 𝑂𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  = 𝑂𝑃1
⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ + 𝑡 ∙ 𝑣 , 𝑡 ∈ ℝ 
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𝑏) Ecuația parametrică: { 

𝑥 = 𝑥1 + 𝑎𝑡
𝑦 = 𝑦1 + 𝑏𝑡
𝑧 = 𝑧1 + 𝑐𝑡

, 𝑡 ∈ ℝ 

𝑐) Ecuația simetrică: 
𝑥 − 𝑥1

𝑎
=

𝑦 − 𝑦1

𝑏
 =

𝑧 − 𝑧1
𝑐

,dacă 𝑎, 𝑏, 𝑐 ≠ 0 

Exemplu 

3. Scrieți ecuația dreptei care trece prin punctul 𝑃(0, 1, −2) și are vectorul director 𝑣 (−2, 4, 1). 

𝑑: 
    𝑥 

−2 
=

𝑦 − 1

4
 =

𝑧 + 2

1
  sau 

𝑑: { 
𝑥 = −2𝑡     
𝑦 = 1 + 4𝑡 
𝑧 = −2 + 𝑡

, 𝑡 ∈ ℝ 

 

Exerciții 

1) Arătați că vectorii 𝑢⃗ = 4𝑖 − 2𝑗 + 6𝑘⃗  și 𝑣 = −2𝑖 + 𝑗 − 3𝑘⃗  sunt coliniari 

2) Determinați ecuația simetrică a dreptei care trece prin punctele 𝑀(0, 1, 2) și 𝑁(2, −1, 5).  

Verificați dacă punctul 𝑃(5, −5, −7) aparține dreptei 𝑀𝑁.  
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