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Problemă vectorială de coliniaritate

 

Fie triunghiul 𝐴𝐵𝐶 având laturile 𝑎 = 4, 𝑏 = 5, 𝑐 = 6. Pe laturile acestui triunghi se 

consideră punctele 𝐷, 𝐸, 𝐹 astfel încât 
𝐵𝐷

𝐷𝐶
= 𝑘,

𝐶𝐸

𝐸𝐴
= 𝑚,

𝐴𝐹

𝐹𝐵
= 𝑛 , unde 𝑘,𝑚, 𝑛 ∈ ℝ\{−1}. 

Determinați valoarea lui 𝑛 pentru care punctele 𝐼, 𝐺 și 𝐺𝐷𝐸𝐹  sunt coliniare, unde 𝐼 este 

centrul cercului înscris în triunghiul 𝐴𝐵𝐶, 𝐺 este centrul de greutate al triunghiului 𝐴𝐵𝐶, 

iar 𝐺𝐷𝐸𝐹  este centrul de greutate al triunghiului 𝐷𝐸𝐹.  

 

𝑅𝑒𝑧𝑜𝑙𝑣𝑎𝑟𝑒 

Calculăm vectorii de poziții  𝐼, 𝐺, 𝐺𝐷𝐸𝐹  pentru a verifica condiția de coliniaritate. 

𝑟𝐼⃗⃗ =
4𝑟𝐴⃗⃗  ⃗ + 5𝑟𝐵⃗⃗  ⃗ + 6𝑟𝐶⃗⃗  ⃗

15
 

𝑟𝐺⃗⃗  ⃗ =
𝑟𝐴⃗⃗  ⃗ + 𝑟𝐵⃗⃗  ⃗ + 𝑟𝐶⃗⃗  ⃗

3
 

𝑟𝐺⃗⃗  ⃗𝐷𝐸𝐹
=

𝑟𝐷⃗⃗  ⃗ + 𝑟𝐸⃗⃗  ⃗ + 𝑟𝐹⃗⃗  ⃗

3
 , unde 𝑟𝐷⃗⃗  ⃗ =

𝑟𝐵⃗⃗  ⃗ + 𝑘𝑟𝐶⃗⃗  ⃗

𝑘 + 1
 , 𝑟𝐸⃗⃗  ⃗ =

𝑟𝐶⃗⃗  ⃗ + 𝑚𝑟𝐴⃗⃗  ⃗

𝑚 + 1
 , 𝑟𝐷⃗⃗  ⃗ =

𝑟𝐴⃗⃗  ⃗ + 𝑛𝑟𝐵⃗⃗  ⃗

𝑛 + 1
  

𝑟𝐺⃗⃗  ⃗𝐷𝐸𝐹
=

(
1

𝑛 + 1
+

𝑚
𝑚 + 1

) 𝑟𝐴⃗⃗  ⃗ + (
1

𝑘 + 1
+

𝑛
𝑛 + 1

)𝑟𝐵⃗⃗  ⃗ + (
1

𝑚 + 1
+

𝑘
𝑘 + 1

)𝑟𝐶⃗⃗  ⃗

3
 

Punctele 𝐼, 𝐺, 𝐺𝐷𝐸𝐹  sunt coliniare dacă ∃𝛼 ∈ ℝ a. î.  𝐼𝐺⃗⃗⃗⃗ = 𝛼𝐺𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗
𝐷𝐸𝐹  .                          

𝐼𝐺⃗⃗⃗⃗ = 𝑟𝐺⃗⃗  ⃗ − 𝑟𝐼⃗⃗ =
𝑟𝐴⃗⃗  ⃗ − 𝑟𝐶⃗⃗  ⃗

15
 

Coeficientul lui 𝑟𝐵⃗⃗  ⃗ este zero, deci egalăm cu zero coeficientul lui 𝑟𝐵⃗⃗  ⃗ din vectorul 𝐺𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗
𝐷𝐸𝐹  . 

1

𝑘 + 1
+

𝑛

𝑛 + 1
− 1 = 0 → 𝑛 = 𝑘 

Pentru 𝑛 = 𝑘 și ∀𝑚 ∈ ℝ\{−1} punctele 𝐼, 𝐺 și 𝐺𝐷𝐸𝐹  sunt coliniare. 
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