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Rezolvarea ecuatiilor cu modul

Ecuatiile cu modul sunt ecuatii in care variabila sau o expresie ce contine variabila se afla sub

semnul modulului.

Rezolvarea ecuatiilor de tipul |ax + b| + |cx + d| = e
Pentru a rezolva ecuatia |ax + b| + |cx +d| = e,undea,b,c,d,e € R, folosim semnul
functiilor de gradul Intai ax + b si cx + d, ca sa determinam intervalele pe care aceste
expresii isi schimba semnul. Aceste intervale ne permit sa analizam comportamentul fiecarui
modul In functie de semnul expresiilor liniare, astfel incat sa transformam ecuatia intr-o

forma fara modul, mai usor de rezolvat.

Exemple de rezolvare
Rezolvati In multimea numerelor reale ecuatiile:
D2x+ 1|+ |x—3| =5
Pasul 1. Determinam punctele critice:

1
2x+1=0 S x=—z

x—3=0->x=3

Pasul 2. Realizam tabelul de semn pentru functiile 2x + 1 si x — 3:

x ! 3 +
—00 —_— (0]
2
2x + 1 - - - 0 + + + +
x—3 - - - - -0 + +

Pasul 3. Scriem ecuatiile fara modul pe fiecare interval si le rezolvam:

1
CazulI:xE(—OO,—E
—-2x+1)—(x-3)=5
—3x =3
—te (-l
x = =3
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1
Cazulll: x € (—5,3]
2x+1—-(x—-3)=5
—1e( 1ﬂ
x = >
Cazul I1I: x € (3,+x)

2x+14+x—-—3=5
3x=7

7
X = § ¢ (3,+00)
Solutiile ecuatiei |[2x + 1| + |x — 3| =5suntx = —1six = 1.

2)|4—x|—|x+4| =4

Pasul 1. Determinam punctele critice:

4—x=0->x=4
x+4=0->x=-4

Pasul 2. Realizam tabelul de semn pentru functiile 4 — x si x + 4:

X —co -4 4 + o0
4 —x + 4+ + + + 0 - - -
x +4 - - - 0 + + + + +

Pasul 3. Scriem ecuatiile fara modul pe fiecare interval si le rezolvam:
Cazul I: x € (—o0,—4]

4—x—(—(x+4)=4

4—x+x+4=4 > 8=41fals

Cazul II: x € (—4,4]

4—x—(x+4)=4

—2x=4 - x=-2€ (—4,4]

Cazul IIl: x € (4,+)

—(4-x)—(x+4) =4 > —8 =4,fals

Solutia ecuatiei [4 — x| — |x + 4| = 4 este x = —2.
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Probleme propuse
Rezolvati In multimea numerelor reale ecuatiile:
D4—x|+|x+4| =8
2)3x+2|—|x+2|=4
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