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Rezolvarea ecuațiilor cu modul

Ecuațiile cu modul sunt ecuații în care variabila sau o expresie ce conține variabila se află sub 

semnul modulului. 

Rezolvarea ecuațiilor de tipul |𝑎𝑥 + 𝑏| + |𝑐𝑥 + 𝑑| = 𝑒 

Pentru a rezolva ecuația |𝑎𝑥 + 𝑏| + |𝑐𝑥 + 𝑑| = 𝑒 , unde 𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑, 𝑒 ∈ ℝ, folosim semnul 

funcțiilor de gradul întâi 𝑎𝑥 + 𝑏 și 𝑐𝑥 + 𝑑, ca să determinăm intervalele pe care aceste 

expresii își schimbă semnul. Aceste intervale ne permit să analizăm comportamentul fiecărui 

modul în funcție de semnul expresiilor liniare, astfel încât să transformăm ecuația într-o 

formă fără modul, mai ușor de rezolvat. 

𝐸𝑥𝑒𝑚𝑝𝑙𝑒 𝑑𝑒 𝑟𝑒𝑧𝑜𝑙𝑣𝑎𝑟𝑒 

Rezolvați în mulțimea numerelor reale ecuațiile: 

1) |2𝑥 + 1| + |𝑥 − 3| = 5 

Pasul 1. Determinăm punctele critice: 

2𝑥 + 1 = 0 →  𝑥 = −
1

2
  

𝑥 − 3 = 0 →  𝑥 = 3  

Pasul 2. Realizăm tabelul de semn pentru funcțiile 2𝑥 + 1 și 𝑥 − 3: 

𝑥   −∞                          −
1

2
                   3                           + ∞   

2𝑥 + 1        −        −        −       0       +        +        +       +       +  

𝑥 − 3        −        −        −        −        −       0       +       +        + 

Pasul 3. Scriem ecuațiile fără modul pe fiecare interval și le rezolvăm: 

𝐶𝑎𝑧𝑢𝑙 𝐼: 𝑥 ∈ (−∞, −
1

2
] 

−(2𝑥 + 1) − (𝑥 − 3) = 5 

−3𝑥 = 3  

𝑥 = −1 ∈ (−∞, −
1

2
] 
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𝐶𝑎𝑧𝑢𝑙 𝐼𝐼: 𝑥 ∈ (−
1

2
, 3] 

2𝑥 + 1 − (𝑥 − 3) = 5  

𝑥 = 1 ∈ (−
1

2
, 3] 

𝐶𝑎𝑧𝑢𝑙 𝐼𝐼𝐼: 𝑥 ∈ (3, +∞) 

2𝑥 + 1 + 𝑥 − 3 = 5 

3𝑥 = 7 

𝑥 =
7

3
∉ (3, +∞) 

Soluțiile ecuației |2𝑥 + 1| + |𝑥 − 3| = 5 sunt 𝑥 = −1 și 𝑥 = 1. 

2) |4 − 𝑥| − |𝑥 + 4| = 4 

Pasul 1. Determinăm punctele critice: 

4 − 𝑥 = 0 →  𝑥 = 4  

𝑥 + 4 = 0 →  𝑥 = −4  

Pasul 2. Realizăm tabelul de semn pentru funcțiile 4 − 𝑥 și 𝑥 + 4: 

𝑥   −∞                          − 4                    4                           + ∞   

4 − 𝑥        +        +        +        +        +       0       −       −        − 

𝑥 + 4        −        −        −       0       +        +        +       +        + 

Pasul 3. Scriem ecuațiile fără modul pe fiecare interval și le rezolvăm: 

𝐶𝑎𝑧𝑢𝑙 𝐼: 𝑥 ∈ (−∞, −4] 

4 − 𝑥 − (−(𝑥 + 4)) = 4 

4 − 𝑥 + 𝑥 + 4 = 4 →  8 = 4, fals 

𝐶𝑎𝑧𝑢𝑙 𝐼𝐼: 𝑥 ∈ (−4, 4] 

4 − 𝑥 − (𝑥 + 4) = 4 

−2𝑥 = 4 →  𝑥 = −2 ∈ (−4, 4] 

𝐶𝑎𝑧𝑢𝑙 𝐼𝐼𝐼: 𝑥 ∈ (4, +∞) 

−(4 − 𝑥) − (𝑥 + 4) = 4 →  −8 = 4, fals 

Soluția ecuației |4 − 𝑥| − |𝑥 + 4| = 4 este 𝑥 = −2. 
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𝑃𝑟𝑜𝑏𝑙𝑒𝑚𝑒 𝑝𝑟𝑜𝑝𝑢𝑠𝑒 

Rezolvați în mulțimea numerelor reale ecuațiile: 

1) |4 − 𝑥| + |𝑥 + 4| = 8 

2) |3𝑥 + 2| − |𝑥 + 2| = 4 
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