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Rezolvarea ecuatiilor logaritmice

O ecuatie logaritmica este o ecuatie in care necunoscuta apare in baza sau in argumentul
logaritmului. Rezolvarea acestei ecuatii implica determinarea tuturor solutiilor posibile.
Forma generala a unei ecuatii logaritmice este log, x = b,undea > 0,a # 1,x > 0si b € R.

In aceasta forma, a se numeste baza, iar x argument.

Rezolvarea ecuatiilor logaritmice de tipul log, f(x) +1og,2 f(x) = b
Ecuatiile logaritmice de tipul log, f(x) +log,2 f(x) = b,unde a > 0,a # 1 i f(x) > 0, pot
fi transformate folosind proprietatea logaritmilor:

log,nx =£logax,unde a,x>0,a+1neR"

Ecuatia devine:
1
logg f(x) +§10gaf(x) =b

3
Sloga f(x) =b

2b
loga f(x) = -
2b
Prin urmare f(x) = a3.
Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatiile:
a) log,x +log,x =6

Impunem conditia x > 0 si rezolvam ecuatia:

1 1 3
log,x +log,x =6 log2x+zlog2x=6 —>(1 +E)log2x=6 - Elogzx =6 —

2
log2x=6-§ - log,x=4 > x=2* 5> x=16,x>0
Solutia ecuatiei log, x +log, x = 6 este x = 16.
b) log,2—log,.2=1
Ecuatia logaritmica are sens pentru x > 0si x # 1.

Rezolvam ecuatia:
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1 1 1
log,2—log,22=1 - log,2 —Elong =1- (1—§>logx2 =1- ElogXZ =1-
log,2=2 > 2=x*

Ecuatia x* = 2 admite solutiile x = v/2si x = —/2, insd tinand cont de conditii, singura

solutie acceptabild pentru ecuatia logaritmici log, 2 —log,2 2 = 1 este x = /2.

Probleme propuse
c) logzx —loggx +1og,,x =5

25

d) log, x + log,x + loggx + logx = 17
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