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Rezolvarea ecuatiilor exponentiale
O ecuatie exponentiala este o ecuatie in care necunoscuta apare in exponent. Forma generala
a unei ecuatii exponentiale este a* = b,undea > 0,a # 1sib > 0. In aceastd form3, a se

numeste baza, iar b argument.

Rezolvarea ecuatiilor de tipul a - a?® + g -a/™® +y =0
Ecuatiile exponentiale de tipul @ - a?’® + g-a/® +y =0,undea > 0,a # 1,a,8,y € R,
sunt ecuatii In care termenii au aceeasi baza exponentiala si exponenti care sunt multipli ai
unei functii comune. Aceasta inseamni ci termenii exponentiali pot fi exprimati ca a?/® si
a’ ™, 0 metodi generali de rezolvare este urmitoarea:
(1) Notdm t = a/®,unde t > 0. Ecuatia exponentiala se reduce la o ecuatie de gradul al
doilea in ¢:
a-t>?+pB-t+y=0

(2) Rezolvam ecuatia de gradul al doilea:

—B B —4ay
2a

b2 =
(3) Daci solutiile t; , sunt pozitive, revenim la notatie si rezolvim ecuatiile a” ™) =¢; si
a’® = t,.1n cazul in care doar una dintre solutii este pozitiva, doar aceasta va fi utilizata.
Rezolvati In multimea numerelor reale ecuatiile:
a)4*—-2*-2=0
Deoarece 4 este o putere a bazei 2,avem:
22 —2*¥—-2=0
Notam t = 2* > 0 si ecuatia devine: t? —t—2 =0
Rezolvam ecuatia de gradul al doilea:
t2—2t+t—2=0
t-2)t+1)=0
t—2=0>t=2>0careconvinesit+1 =0 — t =-—1 < 0 care nu convine.
Revenim la notatie si rezolvam ecuatia exponentiala:

¥*=2->x=1€eR
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b)y4* —-2-2*+1=0
22 —2:24+1=0
Notam t = 2* > 0 si ecuatia devine:
t2—-2t+1=0

Rezolvam ecuatia de gradul al doilea:

. _21«22—4-1-1_21\/4—4_2_1
12— 2:2 - 2 T2
t=1>0

Revenim la notatie si rezolvam ecuatia exponentiala:
2*=1->x=0€eR

€)3-9%—-10-3*+3=0
Deoarece 9 este o putere a bazei 3, avem:
3:32*—-10-3*+3=0
Notam t = 3* > 0 si ecuatia devine:
3t2—-10t+3=0
Rezolvam ecuatia de gradul al doilea:
3t2-9t—-t+3=0
3t(t—3)—-(t—-3)=0
(t-3)3Bt-1)=0

1
t—3=0 - t=3>0513t—1=0—>t=§>0

Revenim la notatie si rezolvam ecuatiile exponentiale:
3*=3 ->x=1€R

1
3x=§—>x=—1E]R

Ecuatia 3-9* — 10 -3* + 3 = 0 admite solutiile reale — 1 si 1.

Probleme propuse

d)9*—-5-3*+6=0
e)2:4*—-5-2*4+2=0
f)25*=10-5*+25=0
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