
 

Fișa individualizată – 3 

Clasa a XII-a 

 

Subiectul I 

1.Determinaţi al zecelea termen al șirului 1, 5, 9, … . 

2.Fie funcţia 𝑓: ℝ → ℝ , 𝑓(𝑥) = 4 − 𝑥2. Calculaţi 𝑓(0) ∙ 𝑓(1) ∙ … ∙ 𝑓(10) . 

3.Rezolvaţi în mulţimea numerelor reale ecuaţia  √𝑥 − 2 = 2 − 𝑥 . 

4.Considerăm toate numerele naturale de trei cifre scrise cu elemente din mulţimea {1,2}. 

Calculaţi probabilitatea ca, alegând un număr, acesta să fie divizibil cu 3. 

5.Determinaţi ecuaţia dreptei care trece prin punctele 𝐴(5, −2) și 𝐵(2, −5). 

6.Calculaţi lungimea înălţimii duse din 𝐴 în triunghiul 𝐴𝐵𝐶, unde 𝐴𝐵 = 𝐴𝐶 = 6 și 𝐶 =
𝜋

6
 . 

Subiectul al II-lea 

1.Fie matricele  𝐴 = (
3 −1
6 −2

)  și 𝐼2 = (
1 0
0 1

) . 

a)Arătaţi că  (𝐼2 − 𝐴)2 = 𝐼2 − 𝐴 . 

b)Demonstraţi că mulţimea 𝐺 = {𝐴𝑛| 𝑛 ∈ ℕ∗} este finită. 

c)Calculaţi 𝑑𝑒𝑡(𝐼2 − 𝐴 + 𝐴2 − 𝐴3 + … + 𝐴2024) . 

2.Se consideră polinomul 𝑓 = 𝑋3 + 3𝑋2 + 5𝑋 + 𝑎 ∈ ℝ[𝑋] cu rădăcinile 𝑥1, 𝑥2, 𝑥3 . 

a)Determinaţi 𝑎 pentru care  𝑥1 + 𝑥2 + 𝑥3 =
1

𝑥1
+

1

𝑥2
+

1

𝑥3
 . 

b)Arătaţi că polinomul 𝑓 are cel puţin o rădăcină în ℂ ∖ ℝ . 

c)Calculaţi  (2 − 𝑥1)(2 − 𝑥2)(2 − 𝑥3). 

Subiectul al III-lea 

1.Fie funcţia 𝑓: [0, ∞) → ℝ , 𝑓(𝑥) = 𝑥 − 2 ∙ 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔𝑥 . 

a)Determinaţi ecuaţia tangentei la graficul funcţiei 𝑓 paralelă cu axa 𝑂𝑥 . 

b)Aflaţi ecuaţia asimptotei la graficul funcţiei 𝑓 spre + ∞ . 

c)Arătaţi că  𝑓 (3− 
1
2) > 𝑓 (2− 

1
2) . 

2. Considerăm funcţia  𝑓: (0, ∞) → ℝ , 𝑓(𝑥) =
1

(𝑥 + 2)√𝑥
 . 

a)Calculaţi ∫ 𝑓(𝑥) ∙ √𝑥𝑑𝑥

2

1

 . 

b)Determinaţi volumul corpului determinat de graficul funcţiei 𝑔: [1, 𝑒] → ℝ ,  

𝑔(𝑥) = (𝑥 + 2) ∙  𝑓(𝑥) . 

c)Fie 𝐼𝑛 = ∫ 𝑥𝑛 ∙ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

2

1

. Arătaţi că 𝐼𝑛+1 + 2𝐼𝑛 =
2𝑛+1√2 − 2

2𝑛 + 1
 . 

 


