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Profesor Blaga Mirela-Gabriela

SUBIECTUL al II-lea

Fie matricele A = (2 :%) sil, = ((1) (1))

a)Aratatica (I, —A)>=1,—A.

b)Demonstrati cd multimea G = {A"| n € N*} este finita.

c)Calculati det(I, — A + A2 — A3 + ... + A?02%),

Se considera polinomul f = X3 4+ 3X? + 5X 4+ a € R[X] cu radicinile x;, x5, x5 .

1 1 1
a)Determinati a pentru care x; + x, + x3 = —+ —+ —.
X1 X2 X3

b)Aratati ca polinomul f are cel putin o radacinain C\ R.

c)Calculati (2 —x1)(2 — x,)(2 — x3).

Rezolvare
r-a=( 1)-( =G 3

(IZ—A)Z:(_Z 1)(—2 1):(—2 1)=12—A

—6 3/\-6 376 3
2= NC )=C ))=4- a=a-4=4 > ar=4neN
IGI = 1,6 finit

det(I, — A+ A% — A3 + ... +A2°24)=det<12—A +A-A+A+ .. —A+A>=

02 02 02
1.1 1 e y S2
X, + x5 + x3 = —+ — + — si din relatiile lui Viete deducem ca S; = — ,unde
X1 X2 X3 S3
3 5 a ) ) ) 5
S1 = _I'SZ = I'S3 =-7 .Obtinem ecuatia 3a = 5 cu solutiaa = 3 ER.

x12+x22+x322512—252 d x12+x22+x32:9_10:_1<0
si f are cel putin o radacina din C \ R.
Polinomul f = X3 4+ 3X? 4+ 5X + a se descompune in factori ireductibili astfel

=X —x)X —x)(X —x3) ,iar f(2) = (2 —x)(2—x,)(2—x3) =30+a.
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