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Profesor Blaga Mirela-Gabriela

SUBIECTUL al II-lea

x 1 1
1. | Fie determinantul D(x) = |1 x 1|,x €R.
1 1 x

a) ArataticaD(—2) =0.

b) Rezolvati inecuatia D(x) = 0.

¢) Rezolvati ecuatia D(2* —3) = 0.

2. | Pe R se considera legile de compozitiex * y =x+y+ 1sixoy=xy+x+y.
a) Aratati cd legea * este asociativa.

b) Demonstraticix oy € (—1,0),Vx,y € (—1,0).

c¢) Determinati parametrul real a stiind ca functia f: R - R, f(x) = ax + 1 este

izomorfism intre grupurile (R,*) si (R, +) .

Rezolvare
-2 1 1
l.a) D(-2)=| 1 -2 11=0
1 1 -2
x 1 1 1 1 1
Lb) D=1 x 1f = G+21 x 1|=GEx+2)(x-1D?
1 1 xlci+C+Gs 1 1 x

(x+2)(x—-1)?2=20 » (x—1)?=20,vxERsi x+2=>0 > x € [-2,00)
1.¢) Din punctul b) avem D(x) = (x + 2)(x — 1)?, atunci
D(2*—=3)=(2*=-3+2)(2*—-3-1)2 = (2* — 1)(2¥ — 4)?
D(2*—-3)=0->2*—-1=0 > x=0€ R,respectiv 2*—4=0 - x=2€R
x € {0,2}
2.a) (x*xy)*xz=xx*(y*z),Vx,y,z€R
x+y+z+2=x+y+z+2 adevarat Vx,y,z € R
2.b) x,ye(-1,0) » x+1>0,y+1>0-> (x+Dy+1)>0 -
xy+x+y >-1 > xoy€ (—1,»)

2.c) e; = —1 este element neutru pentru *

e, = 0 este element neutru pentru + } - fle)=e~>f(-1)=0->a=1€R
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