https://tugofweb.com

Profesor Blaga Mirela-Gabriela

Probleme de numarare

1. Calculati probabilitatea ca, alegand un numar natural de doua cifre, produsul cifrelor
acestuia sa fie numar par.
Numarul cazurilor favorabile este obtinut scazand din cazurilor posibile, cazurile in care

produsul cifrelor este numar impar.
9-10—-5-5 65 13

Probabilitat te P = = —=—,
robabilitatea este 910 90 — 18
2. Aflati cate numere impare de doua cifre se pot forma cu cifrele 2, 3,4, 5, 7.

card M reprezinta numarul elementelor multimii date in problema.

a b
card M =5,a € M,b € {3,5,7} atunci | |, se potforma 15 numere impare.
5-3

3. Determinati cate numere de trei cifre au exact doua cifre egale.
Numerele abc care corespund cerintei sunt de forma aab, aba, abb, unde a # b si
a€{1,23,..,9,b€{0,1,2,3,..,9}.

aab aba abb
L 1+Ul +1 1 = 9:9-3 =243 numere de trei cifre au exact doua cifre egale.

9-9 9-9 9-9

4.Fie M multimea numerelor de trei cifre, care au cifrele egale cu 0, 1, 2 sau 3. Aflati
probabilitatea ca alegdnd un numar din multimea M, acesta sa aiba cifrele diferite

douad cate doua.

card M =4 ,a,b,c € M,a # 0, atunci numarul cazurilor posibile este f lj Ci
3:4-4
ab c
card M =4 ,a,b,c € M,a # 0sia # b # ¢ # a, numarul cazurilor favorabileeste | | |.
3:3-2
o 3:3-2 3
Probabilitatea este P = 3 4.4 = —,

5. Calculati probabilitatea ca, alegand un numar natural de trei cifre, produsul cifrelor

acestuia sa fie numar impar.
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Numarul cazurilor posibile este la ll) Cl ,undea,b,c € {0,1,2,3,...,9},a#0.
9-10-10
a - b c = numar impar daca a, b, c sunt impare si numarul cazurilor favorabile este 5-5-5.
Probabilitatea este P = ﬁ = i .
9-10-10 36

6. Determinati cite numere de trei cifre, cu cifrele din multimea {1, 2, 3,4, 5, 6, 7}, contin o
singura cifra para.
Multimea cifrelor pare din multimea data este P = { 2,4, 6},unde card P = 3 si multimea

cifrelor impare este I = {1,3,5,7},card I = 4.

a € Psib,c €I atunci ,adica 48 de numere care au doar prima cifra a para, analog

w < Q
Do o
B« 0

< Q
- >

c a
b € Psia,c € I atunci | ,respectivc € Psia,b € I atunci |
4 .

4-3-4
Numarul numerelor de trei cifre, cu cifre din {1, 2,3, 4,5, 6, 7}, care au o singuri cifra para este

48-3 = 144.

B o
W« O

7. Determinati cite submultimi cu doud elemente are multimea {1, 2,3, ...,10} .

Numairul submultimilor cu doua elemente ale unei multimi cu zece elemente este C7, = 45.

8. Determinati cate submultimi cu trei elemente, care au exact un element numar par,

are multimea {1, 2,3, ...,10}.

Submultimile cu trei elemente {a, b, c} au a numar par in numar de C51, iar b si c numere
impare in numar de C2 . Numairul submultimilor de trei elemente cu exact un element numar

impar este C3-CZ=5-10=50.

9. Aflati cate numere formate din patru cifre distincte se pot forma cu cifrele 0, 1, 2, 3.

A —A3=24-6=18

saua#0sia#b#c#d+*a

W <« Q

b cd
! | | adica 18 numere.
:3:2-1

10. Determinati cate numere naturale de patru cifre distincte se pot scrie in baza 10.
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Subintelegem cd multimea cifrelor este {0, 1,2, 3, ...,9}, iar numarul numerelor de patru cifre

disticte este AT, — A3 .

11. Aflati cate dintre submultimile multimii {1, 2, 3, ...,10} contin cel putin un numar impar.
Numarul submultimilor unei multimi cu zece elemente este 21°.

Numadrul submultimilor unei multimi cu cinci elemente pare este 2°.

Numarul submultimilor unei multimi cu zece elemente, care contin cel putin un element

numar impar este 219 — 25,

12. Fie multimea A = {1, 2,3,4, 5, 6} . Aflati cite functii bijective f: A —» A au proprietatea
f()#1.

Numarul functiilor bijective f: A - A ,unde card A = 6 este 6!.

Din proprietatea f(1) # 1,formam functii bijective g: A \{1} - A \{1} in numar de 5! .

In concluzie, numarul functiilor bijective f: A — A cu proprietatea f(1) # 1 este 6! — 5!

13. Aflati numarul functiilor f: {1, 2, 3,4} — {a, b, ¢} cu proprietatea f (1) = a.

f(1) =a - f(1)iao valoare

f(2) € {a,b,c} - f(2) poate lua oricare din cele trei valori

f(@3) € {a,b,c} - f(3) poate lua oricare din cele trei valori

f(4) € {a,b,c} - f(4) poate lua oricare din cele trei valori

Numarul functiilor f: {1, 2, 3,4} - {a, b, c} au proprietatea f(1) = aeste1-3-3-3 = 27.

14. Intr-o grupa sunt 12 elevi, dintre care 5 sunt fete. Aflati in cite moduri se poate alege un

comitet format din 3 fete si 2 baieti.

s ., 51 7
C5'C7 =ﬂﬂ=1021=210

15. Intr-o grupa sunt 13 elevi, dintre care 6 sunt fete. Aflati in cite moduri se poate forma o
echipa de 5 elevi care sa contina cel putin 4 fete.
Echipa poate fi formata din patru fete si un baiat sau din cinci fete.

Ct-Cl4+C5=105+6=111
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