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 Matrice inversabile − 1 − 

 

퐴 =
1

푑푒푡퐴 퐴∗     , 퐴 ∈ ℳ (ℂ), 푛 ∈ ℕ, 푛 ≥ 2  

퐸푡푎푝푎 퐼       푑푒푡퐴 ≠ 0     →      ∃퐴  

퐸푡푎푝푎 퐼퐼     scriem  퐴   transpusa matricei 퐴 

퐸푡푎푝푎 퐼퐼퐼   determinăm  퐴∗ matricea adjunctă ∕ matricea complemenţilor algebrici 

퐸푡푎푝푎 퐼푉    aflăm  퐴     

퐸푡푎푝푎 푉     verificăm dacă  퐴 ∙ 퐴 = 퐼 = 퐴 ∙ 퐴 

푒푥. 1 Determinați inversa matricei 퐴 = 1 2
3 4 ∈ ℳ (ℝ) . 

퐸푡푎푝푎 퐼       푑푒푡퐴 = 4 − 6 = −2 ≠ 0     →      ∃퐴  

퐸푡푎푝푎 퐼퐼     scriem  퐴 = 1 3
2 4   

퐸푡푎푝푎 퐼퐼퐼   determinăm  퐴∗ = 퐴 퐴
퐴 퐴 =    4 −2

−3    1    

퐴 = (−1) ∙ 4 = 4             퐴 = (−1) ∙ 2 = −2  

퐴 = (−1) ∙ 3 = −3         퐴 = (−1) ∙ 1 = 1 

퐸푡푎푝푎 퐼푉    aflăm  퐴 =
1

−2
   4 −2
−3    1  

퐸푡푎푝푎 푉     verificăm  퐴 ∙ 퐴 = −
1
2

   4 −2
−3    1 ∙ 1 2

3 4 = −
1
2

−2    0
   0 −2 = 1 0

0 1 = 퐼  

 Observație: 

퐴 = 푎 푏
푐 푑 ∈ ℳ (ℂ) , 푑푒푡퐴 = 푎푑 − 푏푐 ≠ 0 →  퐴 =

1
푑푒푡퐴

   푑 −푏
−푐    푎   

푒푥. 2 
Determinați inversa matricei 퐴 =

1 2 3
0 4 5
0 0 6

∈ ℳ (ℝ) . 

퐸푡푎푝푎 퐼       푑푒푡퐴 = 1 ∙ 4 ∙ 6 = 24 ≠ 0     →      ∃퐴  

퐸푡푎푝푎 퐼퐼     scriem  퐴 =
1 0 0
2 4 0
3 5 6

 

퐸푡푎푝푎 퐼퐼퐼   determinăm  퐴∗=

⎝

⎜⎜
⎛

+ 4 0
5 6 − 2 0

3 6 + 2 4
3 5

− 0 0
5 6 + 1 0

3 6 − 1 0
3 5

+ 0 0
4 0 − 1 0

2 0 + 1 0
2 4 ⎠

⎟⎟
⎞

=
24 −12 −2
0 6 −5
0 0    4

 

퐸푡푎푝푎 퐼푉    aflăm  퐴 =
1

24

24 −12 −2
0 6 −5
0 0    4

 

퐸푡푎푝푎 푉     verificăm  퐴 ∙ 퐴 =
1

24

24 −12 −2
0 6 −5
0 0    4

1 2 3
0 4 5
0 0 6

= 퐼  
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푒푥. 3 Determinați inversa matricei 퐴 = −3 −1
   7    4 ∈ ℳ (ℝ) . 

Dacă 푑푒푡퐴 ≠ 0, avem  퐴 ∙ 퐴 = 퐼 = 퐴 ∙ 퐴  și considerăm că  퐴 = 푎 푏
푐 푑 ∈ ℳ (ℝ) . 

푑푒푡퐴 = −5 ≠ 0 →  −3 −1
   7    4

푎 푏
푐 푑 = 1 0

0 1  →   
−3푎 − 푐 = 1
−3푏 − 푑 = 0
 7푎 + 4푐 = 0
 7푏 + 4푑 = 1

  →   

⎩
⎪
⎪
⎨

⎪
⎪
⎧푎 = −

4
5

푏 = −
1
5

푐 =     
7
5

푑 =     
3
5

 

퐴 =
−

4
5 −

1
5

    
7
5     

3
5

∈ ℳ (ℝ) 

푒푥. 4 Determinați inversa matricei 퐴 ∈ ℳ (ℝ)  dacă  퐴 + 5퐴 + 6퐼 = 푂  . 

Conform teoremei 퐻푎푚푖푙푡표푛 − 퐶푎푦푙푒푦:  퐴 − 푇푟퐴 ∙ 퐴 + 푑푒푡퐴 ∙ 퐼 = 푂  , avem  

푑푒푡퐴 = 6 ≠ 0                     →        ∃퐴  

퐴 + 5퐴 + 6퐼 = 푂          →        퐴(퐴 + 5퐼 ) = −6퐼    

퐴
1

−6
(퐴 + 5퐼 ) = 퐼          →        퐴 = −

1
6

(퐴 + 5퐼 ) 

 

1. Determinați inversa matricei 퐴 = 3 −1
5 −1 ∈ ℳ (ℝ) . 

 
2. Aflați inversa matricei 퐴 =

1 −1 1
0 −1 1
2    1 0

∈ ℳ (ℝ) . 

 
3. Determinați inversa matricei 퐴 =

1 1 1
1 휀 휀
1 휀 휀

∈ ℳ (ℂ), unde 휀 + 휀 + 1 = 0 . 

 

4. Rezolvați ecuația matriceală  퐴푋퐵 = 퐼  , unde 퐴 = 1 2
3 4 , 퐵 = 3 −1

5 −1 , 퐴, 퐵 ∈ ℳ (ℝ). 

5. Determinați adjuncta matricei 퐴 ∈ ℳ (ℝ)  dacă  퐴 − 퐴 − 2퐼 = 푂  . 

6. Determinați numărul matricelor 퐴 ∈ ℳ (ℂ) cu 푑푒푡퐴 = 푎 și 퐴 = 퐴∗ , unde 푛 ∈ ℕ, 푛 ≥ 2,  

푎 ∈ ℝ\{−1,0,1} . 

7. Fie matricea 퐴 ∈ ℳ (ℂ) care verifică relația 퐴 + 휀퐴 + 휀 퐼 = 푂 , unde 휀 ∈ ℂ\ ℝ , 휀 = 1. 

Arătați că matricea 퐴 este inversabilă și că singura matrice  퐴 ∈ ℳ (ℝ) care verifică  

relația dată este 퐴 = 퐼  . 

 


