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Profesor Blaga Mirela-Gabriela

Studiul functiilor cu ajutorul derivatelor -2-

f"(x) > 0= f convexi
f"(x) < 0= f concavi
Solutiile ecuatiei f'' (x) = 01n jurul carora existd variatie de semn sunt puncte de inflexiune ale lui f.

1.Se considera functia f: (0,0) - R, f(x) = x*. 54 se arate ci functia f este convexa.

f(x) = x¥ = pXinx

1
f'(x) = e - (xinx)' = e*Xnx . (lnx +x- ;) = e . (Inx + 1)

/ 1 1
f(x) = (e’“”x - (Inx + 1)) =X . (Inx + 1) - (Inx + 1) + e*Xn* o= extnx . ((lnx +1)% + ;) >0
f"(x) > 0,x € (0,0) deci f este convexa pe (0, ).

1
2.54 se determine punctele de inflexiune ale graficului functiei f: R* -» R, f(x) = ex.

' N 1 -1 -1 12x 1 1+2x
f(x)=€x'x—2—>f (x):ex-x_z.x_2+ex.x_4:ex_

x4
1
fll(x)=0 = 2x+1:0 _)x:_EER*

1
ex > 0,x* > 0,vVx € R*
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1
A (— > e‘z) este punct de inflexiune.

1
3.Fie functia f:(0,0) - R, f(x) = — .Si se arate ca functia f' este strict crescitoare.

Vx
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<__>x 2 =—X 2>0,Vx€(0,°°)

1,/ 1 1
P =(x2) = —5x72 > [ = —5(~5)x =1

2
f"(x) > 0> f'este strict cresciatoare

L _ x2+x+1
4.Se considera functia f:R* > R, f(x) = ————.

Determinati intervalele de convexitate/concavitate ale lui f.

2 ! 2 _
f’(x)=<x +;c+1) o x? -1

2 ’
f”(x)=<x 1) =2
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ffOl- - —— [T+ + + +
f(x) N N

feste concava pe (—»,0) si convexi pe (0, ).

5.53 se arate ca functia f:[—1,1] » R, f(x) = (x — 1)arcsinx este convexa.

f'(x) = arcsinx + (x — 1)

— x2
X

Vi—x2 2 X 2+x

fre) = (1—x2)_m_(1+x)m:(1+x)m>o

+(x-1)

+
V1—x2 V1 —x2

— fconvexa,Vx € (—1,1)
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